Geometria Afin y Proyectiva PARCIAL 2
Tiempo: 1.5 horas

NOMBRE: SO LUGIONES

18 Diciembre 2015

1. (2 puntos). a) Probar que los puntos A=(1:1:1:1), B=(-1:2:2:-1) y C=(2:-1:-1:2) estan alineados,
explicando cédmo se hace. Calcular ecuaciones implicitas de la recta que determinan y dar su punto del

infinito.

b) Calcular la interseccién de la recta T" anterior con el subespacio S : x, + x; — x, =0, indicando la

dimensién de S y de la interseccién. Determinar la posicién relativa de los subespacios afines S — S,

yT-T, (H,:x;=0).
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2. (2 puntos).

a) Definir extension proyectiva de una aplicacion afin del plano. Si f : A>— A’ esuna aplicacion afin y
conocemos su matriz respecto de la referencia R = {(—1,—1);(1,2),(3,5)}, calcular la extensién
proyectiva de R y la matriz de la extensién proyectiva de f respecto de la referencia candnica.

b) Dar la matriz de la homografia del plano que transforma los puntos (1:0:0), (0:1:0), (0:0:1) y(1:1:1) en
los puntos (1:1:0), (-3:3:1) ,(-1:-3:1) y (0:2:1) respectivamente.
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3. (3 puntos). a) Definir proyeccidn cénica en P"y dar su aplicacion lineal asociada.

51 =2
Sabiendo que I {1 5 2} es la matriz de una proyeccién cénica en [P’Z, se pide:
o = _

3 3 -2

b) Comprobar que los puntos A=(1:-1:0) y B=(2:0:1) son fijos y calcular los elementos de la proyeccién.
c) Dar una referencia, respecto de la cual la matriz de sea diagonal y dar la matriz en dicha referencia.
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4. (3 puntos). Dadas las conicas proyectivas: ax,” + x,” +2x,x, + 2x,x, —2x,x, +x,” =0

a) Clasificarlas proyectivamente y clasificar las cénicas afines en A> =P* — {x2 =0}, segun los valores
de a (real).

b) Para a=0 calcular sus elementos.

¢) Para a=0 calcular la cénica dual y utilizandola averiguar si la recta x =4y es tangente a la conica
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